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NOTE SUR UN PROBLEME DE MAEDA

PAR
JULIEN CONSTANTIN

Maeda ([1, p. 29, Probléme 1]) pose la question suivante: Est-ce qu’un treillis
_| -symétrique et relativement semi-orthocomplémenté est nécessairement M-
symétrique ? Nous donnons une réponse affirmative a cette question.

LeEMME Soit L un treillis, et a, b, y € L. Si (a, b)M et y<b, alors (y V a, b)M.

Preuve. Soit (a, b))M et y<b. Si z<b, alors
zV((yVa)Ab)=zVv(yV(@Ab)=(Vy)V(aArb)
=@EZVyVaAb=(zV(yVa)Ab.

THEOREME. Si L est | -symétrique et relativement semi-orthocomplémenté, alors L
est M-symétrique.

Preuve. Soit (a, b))M. Puisque a A b <b, il existe, d’aprés ’hypothése, ¢ € L tel que
(@anb)Vvi=betaAb | t Parconséquent (aAb,t)M,daprés ([1, p. 8, Théoreme
2.9]). Soit x<t; alors xV(@At)=xV(@AbBAt)=xV ({(@Ab)At)=(xV
(@Ab)At=((xVa)Ab)At=(xVa)At Donc (a,t)M. Comme aAt=aAbA
t=0 et que L est | -symétrique, on a (¢, @)M, et donc, en vertu du lemme,
((@aAb) Vi, a)M, c’est-a-dire (b, a)M. L est donc M-symétrique.
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